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riationis Curvature?. Audtore Nicola© Landerbeck, Mathef,. 
Profejf. in Acad. Upfalienji Adjuncio : communicated by Nevil 
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PARS PRI M A. 

Q UALITAS curvaturae in diverfis lineis diverfifque earum 
pundtis diverfa reperitur. Circulo ubique eadem eft cur- 
vat ura, quae in alia quavis curva, continue crefcendo vel decref- 
cendo, figuram ab uniformi circuli variat; quo enim majori ve- 
locitate progrediens crefcit vel decrefcit curvaturae radius, e©' 
citius curvae a circuli ofculatorii eurvatura defledtit; et quo 
major! celeritate ifochrona ipfa curva crefcit vel decrefcit, eo. 
eitius fertur motu angulari radius eurvedinis et remotius idem 
curvaturae gradus locum obtinet, quo circulus curvam ofculans 
earn in angulo majori vel minori in pundto contadlus fimul; 
fecat. Haec curvaturae a circular! aberratio, quae curvaturae 
variatio nuneupatur, etfi alia in alia curva gaudeat proprietate, 
menfurari et exprimi poteft generaliter per rationem fluxionum: 
radii eurvedinis et curvae, qua ratio proinde variationis index 
cenfendia eft, ut in opere, quod Methodus Fluxionum inferibi- 
tur, illuftriflimus newtonus nos docuit. Demonftravit prae- 
terea maclaurinus in propofttione trigefima fexta Tradlatus 
de Fluxionibus, quod index hie variationis curvaturae curvae 
cujufcunque fit ut tangens anguli, linea pumftum in curva et 
centrum curvaturae evolutae jungente et radio curvaturae in ifto 
punfto comprehend; cujus analytica expreftione, quae pro 
quavis curva calculo dift'erentiali facile habetur, intima curva- 
5 rum 


The Royal Society is collaborating with JSTOR to digitize, preserve, and extend access to 
Philosophical Transactions of the Royal Society of London. 

www.jstor.org 








Msthodus Inveniendi Lineas Curves, & c . 

'turn examinare licet, ut non folum pundlum ejufdem curvae, 
tibi inequabilitas curvaturae eft vel nulla vel datae magnitudinls 
vel minima vel maxima vel infinita determinare, fed etiam cur* 
vas inter fecomparare valeant mathefeos periti, ut quibus punc- 
tis curvatura fit aequalis et fimilis difeernere queant. Methodum 
■ex proprietatibus variationis curvature inveniendi curvas expli- 
catam adhuenon vidi, qua:, fi dete&a et explicata fuerit, quan¬ 
tum mathefeos feienti* interfit, quemque praebeat ufum in pro- 
blematibus tam mathematicis quam phjficis folvendis, qua; a 
curvatura dependent, mathematicorum eft judicare, quorum 
etiam judicio, quae ad methodum hanc explicandana feci tenta- 
mina fubjicio. 

T H E O R E M A f. 

Si curvae cujufdam LC, ad axin con- 
cavae vel convex*, index variationis cur¬ 
vatura;, feu tangens anguli DCF, radio 
curvaturae CD in puncto C et linea CF, 
pundtum C et centrum curvaturae F evo- 
lutae QD juagente, comprehenfi, dica- 
tur T, finus anguli BCD^, pofito finu 
toto i, arcus curvae LCz, coordinate 
orthogonales AB, BC.v et y earumque 
fluxiones dp, dz, dx et dy refpedlive 

v , * ddx T dp 

dicantur, erit =_ --A- . 

dx 1 — 

Sumatur DM unitati aequalis et ducantur DE axi AB et MM 
ipfi DE normales, et deferibatur arcus circuli MP; erit M£\ r ~p 

et DN = \/1 —p\ Quoniam ob fimilitudinem triangulorum 

DNM et CHG, erit DN ; MN (/>) :: CG (dx) : GH 

O o o a (dy) 
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■45 s 

{dy) et d'j~ eamque ob caufTam DN (s /1 ~p*y : DM 

\/ l ~f 

(x) :: CG (dx') : CH (<&;) et d%— — —* ^ . Si radius curvaturse 

CD lit R et ponatur conftans, ejus enim ftuxio ex coordina- 
tarurn non dependet, erit ImeaeBE fluxio = — dx. Propter iimi- 
litudinem triangulorum CBK, KEDet NDMerit DM (i j: MN 
(p) :: CK + KD (R) : BE~R/>, cujus. fluxio R dp = -dx et 

R — et ft hujus aequationis flux ion es fu m a n t u r, pofita dp 


conftante, habetur dll : 


ddx 

di) 


per dz — 


■ ( 


dK 

dz 


) 


ddx A /l-p X 


. ddx 

qua proait : 


Tdp 


divifa. dat 


P 


dxdp ' 1 ‘■ ax ^/i— f 

Cor, i. Si tan gens anguli BCD defignetur per r, erit 

I , j. dr j ddx T dr 

- - et dp ~——unde — = - 

1+r 2 ]; dx n-r* 


=, v 7 1 


Cor. 2. Si fecans an 

ds 


BCD dicatur S, erit p = ———» 


V*' 


quo 


ddx 


T ds 


S s/s~- I 


V' I ~p % ~~ — 

Cor. 3. Si cofinus q, cotan gens t et cofecans v dicantur, 

valores — eandem habent formam, fignis mutatis. 
dx ■ 


Schol. 1. Quum inventa fit T: 


ddxs/i p jxnetbodum ha- 


dxdp 


bemus perfacilem calculandi general-iter variationem curvaturae- 
uniufcujufque curvai; data enim relatione inter fluxiones co- 
ordinatarum, quae per sequationem hujus formas dy — 'Kdx exhi- 


betur, ubi- X funftio eft abfciflie x , datur— -t— — X, qua x per 

s/i~P z 

p et p per x expriml poteft. Si variatio curvaturae per p exprefTa 
defideretur, ponatur x = ~P r quantitatis p fundioni, et fiuxioni- 

bu s 





ex Propnetattbus Fariationis Curvature?. 
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s primis dx ~ Vdp et fecundis ddx = Vdp'', pofita dp cCinftante, 
fumtis, valoribufquc pro dx et ddx fubftitutis, habetur curvae 


pro politic index variationis curvaturae T: 


.Vi -? 1 


denotan- 


tibus P ef P fondtiones quanfeitatis p. Si vero index variationis 
cur vatu rze exprimenda fit per x, aequatione X = —~== inveniatur 

<. __ j; : r ■ ^ .. . i 

p — X et %/1 —f 2, = V i — X% fumtifque requatioflis p — X pri¬ 
mis et fecundis fluxionibus, dp conftante habita, erit 


it II 1*1 

dp = Xriv et o.= Xddx -k-'K.dx?, qua ddx = 


Hi 

Xdx 1 

■ —Tj— 

X 


, et fubftitutione 


HI 


debita T > 


\/l-X~ . . 111 i 

fignificantibus X, X, et X fundtiones ab- 


II 

X 


J 


X. 


Schol. 2. Hoc adhibito theoremate inveniantur cur vie, ii mi¬ 
ter T et p, T et r vel T et s detur quasdam relatio. Sit eniin 


T = P, fundtioni quantitatis/’, habetur — 

Vdp 


ddx Vdp 


ax 




, et fadla 


integratione log. dx — - f-—L=- 4- log- A dp, quae, fi N fit nu- 

J s /1 —p* 

merus, cujus logarithmus hyperbolicus i, evadit log. dx~ — 
log. N + log. A dp y et fi N ponatur F et tram 


s/i-f 


feundo a logarithmic ad quantitates abfol'utas, erit dx~~t, cu¬ 


jus fi furnantur integrali'a, obtinetur x + C-zzJ' ^-~ p , qua equa¬ 
tion e p per x expritni poffit. Slip -r X, fundfioni abfciffee x,, erit 


/i-f =Vi ~X'Vj( = -|^) =-~='et integratione^ 
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Patet hinc, quod, quoties per logarithmos fund 

J s/i-p % 

non poffit, curva, quae quaeritur, fit tranfcendens ; ut vero fit 
algebraica, requiritur, non folum ut fd IJL— fit integrale loga= 

° ' J s/i-p* 

rithmicum, fed etiara. nt ~ et fint quantitates, qua 

abfolutam admittant aquationem. 

Exempt, i. Si invenienda fit curva, cujus variatio curvature; 

'i-j>V' 


T = —“——• Per theorema habetur ™( 
P dx K 


v/j 


tt; 

P 


quam aquation em integrando et corrigendo prodit log. dx (=» 
log- -flog. — ~ log. et a logarithmis ad quantitates 

abfolutas tranfeundo dx~ ~ et iterum integrando et corri¬ 
gendo x -j- C (= - = ex c l ua ^qnatione habetur 

f =—~~= et \/\ - p L — a , unde fequitur, quod fit 

tione conflat, curvatn efle parabolam apollonianam, cujus para¬ 
meter principalis a. 

Exempt. 2 . Si curva quaeritur, cujus variatio curvature T = 

/ i-/'V 


JL i-jfL , theoremate habetur ~ ( 


dx 


%/i 


J, cu- 


jp V'' I — jT 

jus aequatio integralis corredta erit log. iv(= log. — 2 + log. 


adp) 3= log. —vel, facto a logarithmis tranfitu, 


dp 


i -•/' 


et integratione - +C«log. -====;, unde fi N fit nu 


V'l-/' 


me.ru Sj 



ex FroprJet at this Fariationls Curvature?. 
merus, cujus P"arithmus hyperbolicus i, erit 

7 : ;:'. f 

mica. 
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-—= N r + C 


V 1 -/ 


rr+C 


N a dx, curva igitur eft logarith- 


Exempl. 3. S curvaturae variatio fit T quaeritur 

curva. Per corollanum primum habetur — ( = —- 

r */* V I ~j— 7 


3 . . r^/r 


+ l°g- 


<*V z ±i ? . 1 + r : 
;'2.2 


- et integratione facia log. dx ( — log. — 
Fd'dr 




0 


a.i+?P 
titates- abfolutas, -p dx ~ 


1 * 

log. nfa— - aar vel, fumendo quail- 

2 . 

2 

r> . et integratione C=p.r = 


2 . " 


. * r . • b . 2ChP2V 

ex qua aequataone r = . i- ety 

UVa^OzLr 'l 'l VaC^Q 4 -«*' ' 


( = frdx) t 


b . 2'G±2iK . </v . . . . . 

^ = ==== „ aequatio mdolem eurvarum. exprimens, qua* 

ft C a ^ erit y “ . aequatio pro-' fe<ftionibus conicis.. 

Exempt. 4. Proponatur irivenire curvam,. cujus curvaturse 
variationT = - 2 ..l a b~ a Lp, per feeantem anguli BCD exprpfta, 
datur. Per corollarium fecundum curvam confequi licet; fed; 

: ddi\' 
d# 


per fubftitutionem T — — ~ -JF^L JL habetur,, erit 

p ., ip— 1 . 

y T dp 2 . >i — v.p z -.dp y- : 7 * v* , 

= " TTFfzT ' integratione log. dx (- log. 


f vijF- 1 . +%•*#) et ; ^bibendo quantitates ab» 

fblutas 
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a 'Ip 


& ib 1 


•folutascujus requatio integralis x + C ^ 

a _ ✓’“T*"* z' 

■dat / = 1 r -==^ a et v 7 ! -p 


s/ > 




%/%a — .v ~f a 




V" <J J ~ * + C 


S,'C 


v /2fl Z — * + ( 5 ^ 
pro curva, quae finuum vocatur. 


T H E O R E M A II. 


Si cofinus anguli BCD fit q, pofito radio i, et reliquae de« 
terminationes maneant ut in theorematc przecedenti, erit 

ddy Tdq 

dy 

Nam propter triangulorum DMN et CHG fimllitudinem 
MN(v/r^f) : DN(?) :: HG (dy) : CG{dx) et • 

MD (i) :: HG Cdy) : CH (dz) erit dx~~L==. et dz — —= L - 

v J v ' v'i bi-f 

Per fimilitudinem triangulorum CDK, KED, et NDM, erit 
MD (i) : DN (?) ::: DKq-KC (R) :y + DE, unde R? =y + DE, 

fiumptifque fluxionibus Rdq =^,,qua R ~ radius enim curva- 

turae ut conftans fuppofitus, DE etiam conftans erit, et fi ulte- 
rius fumantur fluxiones, dq conftante habita, erit dR — 

~, qua divifa per dz — — ~ =^ provenit T ( =—Y— d Jt—Lz£. et 

dq 1 r VV-/ r v dzJ- dydq 

ddy _ Tdq 
dy Vi~ f 


Cor. I. Si cotangens anguli BCD dicatur t 9 erit 


_ / 


* 





ex Proprietatibus Variationu Cumqtura. 


Cor. 2. Si cofecans an'guli BCD fit v, exit q- 


Vi~q z = ; , 4 : 


dv 5 ’ ddv Tdv ■ 

; „ -rrrrrrr Ct — ™ —— .... .. , 

dy , vV—"i 


Schol. i. Si per aequationem hujus formas dx~~Ydy, ubi Y 
iundtioeft: ordinataey,reiatio datur inter coordinatarum ftuxiones 


sequatione T ■ 


AfoVi- 


variatio curvaturse T : 


z 

—, eodem caiculandi niodo ac in fchniio i . 


generaliter in q habetur, figuifi- 


cantibus Q et Q fundtiones cofinus q. Pari caiculandi ration© 


ac in eodem Scholio curvaturse variatio T: 


/—r 
Wi-Y : 


, deno- 


iii ti • i . . . . 

tantibus Y, Y et Y fundtiones ordinatse y, invemri poteft. 

Schol. 2. Per hoc theorema natura curvas habetur ex data rela¬ 
tione inter T et q , T et r vel T et &c. Nam fi fit T—Q, 


fundlioni cofinus q, erit 


ddy Q dq 
dy V y—q 


et integratione log. dy * 


+ log. B% vel log. dy = log.N+log. B dq, fi N 
fit numcrus, cujus logarithmus hyperbolicus i ; et 
fiicatur G, et fadto a logarithmis tranfitu, prodit et 

per integrationemjy -f C =ex qua q in y datur. Sit' q~ Y, 


fiundtioni ordinatse y, erit </i - q ~s/i 


et X (: 


, generalis aequatio, indolent curvarum exprimens. 


Ppp 


Vol. LXXUL 


Ad 
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Ad hsec idem eft obfervandum ac in theoremate praecedenti, 
quod fi integrale fit logar'ithmicum et ^ et - a 

quantitates perfede integrabiles, curva evadit algebraica, fi. veto 
aliter evenerit, temper tranfcendens. 

Ex. 1 . Propofitum efto invenire curvam, cujus variatio cur- 

vaturae T = . » Per theorema habetur ~ (~ —£=L=^ = 

qV 1 — q 1 ay ' ^l~q l J 

—=====, integratione et corredione perada, log. dy ( = log. 
~~ JL== -j- log. — = log. - et adhibendo quantitates 

abfolutas — —^=L= , et denuo integraudo eritj/ + C(= — <z 

/1 A .Ua. /TEE? 7~7E~ y+c -<■ „-V?^y+cF 


y^S=;)=Vi — sr% «nde,/i-?* = I±S et 
et*(= et fl c =° P ro venk. *: 

qua conftat, curvam efte tradoriam. 

JEv. 2. Quaenam eft curva, cujus curvatunfe variatio T 
~ ? Yi theorematis habetur ~ ( = — ~ ~ ~ 2 -d 

„ t Am ' A/ ▼ ” -. 2 . / 4 _ a 


^ I —J 2 


3?* — 2 . 

q . 7=7' ' 


integratione et corredione log. dy ( = log 

= Io S' -xEhz’ hoc eft & = 


S'p^”y + lo S- 


q V I — 


q^i-cf 


, etiterum integrando 


y+c ( = i ua habetur 7 d 7 = 7 Tc 

etx et fl C=0 > -/? pro 

logarithmica ordinaria. 


qV 1 —q z 


, qua habetur 


y + C 


THEOREM 
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THEOREMA III. 


•Manentibus fifdem ac in theoremate prime, erit 


• , dd% 
dz 


« . ddz T dq 

vex etiam — ~ 

d% V1 


Tap 

' vT~f 


Eft enim d%-. 
"V 1 ~ /’* 

dp 5 


-? 


== et dx=zd%di —p*, 




" Vi—p~ 

cujus fluxiones : 


i-/> 




?) 

pofita arcus 




MP fiuxione conftante, per d% divifis dant T ( * 


ddz \/1 —p x 
dzdp 


dd% 


T dp 


r qua fequitur -r ~ - %/T^* ^ ( l uliin ^ ux#l0 

arcus circuli sequalis fit negativae fluxioni complimenti, erit etiam 

dd% ^ Tdq 

dx s / 1 

Cor. Si lint ut antea tangens anguli BCD, r et fecarts .?» ha*-- 

1 . ddz dr ds 

betur , =» “• — — —•* 

d% i + r ' s^/7~~i 

Schol. 1. Si alterutra aequationum formae dx — '/Ldz et dy =± 
Z dz, inter fluxiones abfciflae vel ordinatae et curvae, relatio 

detur, per formulam Ts - —>£ . L~ . L velT=**—£, va- 


dzdp 


dzdq 


H -~ /— 

riatio cur vatu rasing, - ~A , in q 2-V, I_ 




eodem ac antea habetur, pofita fiuxione quantitatis 


P Q 2 

f P_ 

\/'-f 


antitatis fd 

Jv 


con¬ 


ftante* 

SchoL 2 . Ope hujtis theorematis invenire licet indolern curv®, 
fi inter T etp, T et q, &c. relatio detur* Sit Ts=P, funftiont 

Ppp 2 ftnus 
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linus P, erit fada integratione et corredione 

“ z v/i-/' • 


- f—~=r + log. —~L=-, vel log. dz — - log. 
"Js/i-f b V>-/ ■ 


debit?., log. , d&~- -J~S==- + log. —~L=r, vel log. - log. 
N jP- At ——. -f log — : —— , fi N lit bafis logarithmorum hyper- 
bolicorum, atque pofita N — & —- —H, et fado de logarith- 
mis tranfitu, dz~~ —-===., et iterum integrand© %-fC = 

H/i-/ • 

/ d .. .. ..unde £ per % habetur. Sit p — Z, fundioni arcus 

curvae z, erit y/i- 7 /, x {—J'dzs /i —/>“) = 

J^dzs /1 - 2d et jy ( —j'pdz) ~J'Ttudz, quorum alterutra curvarum 

indoles cognofcitur. Pari modo procedendum eft, fi T = Q,, 
quantitatas q fundioni. 


,. uncle p per z habetur. Sit / = Z, fundioni arcus 


Ilinc facile colligitur, quod, 


s/'-P 


== fit integrale lo* 


garithmicum et quantitatesjf* ^—i== ? ttj % dz V1 -TP ve i/z^ 

perfed* integrabiles, GtirvEe erUnt redificabiles et algebraicae, 
quoties relatio inter x, et 2; vel inter y et 35 in relationem alge- 
braicam * ety refolvi pofiit. 

Exempt. 1. Si defideretur curva, cujus curvaturae variatio 


qp — ~P}pz]L 


Per theorema eft da ~ z ( = — ——~ 

: ,vdi-#V . 


et ante'* 


gratione. log. /fc ( = log. I + log. ~^= 2 ) = log. 




et denuo integrand© z + C: 


_ f V ^ 1 , qua ha- 


betur 
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betur p 


s/ d + z + cT 


s/i -p z 


%+c 


_. et x ( = . 

y/f + x-+ Cf V 

/ f* %■'!% \ 

k ~ JT/F^y 


7 = 17 ) = ; fi C = o, evadit a? 

\/ a z + z-{- C| Z 

: —a -f % / 7 r = 7 \ curva igitur eft catenaria. 

. V~\^q % 

Exempl. 2. Sit variatio curvature T, quaeritur curva. 


Vi theorematis erit = 7 j —et integratione log. dz 


dq 


y/l -<f' q 


C- io &-1 + lo s- lh) =1 ° s - ^ ua *= 7= et 


aqdq 


l-t 


rurfus integrando a + C= ~ as /x - q\ unde q—^ldL. ijEtiL,. 

et j (= f d% ^ 1 -/) fi C *> - « 


% -f* c 


s/1 - f 
patet curvam effe cycloidem. 


T. H E O B. E M A IV. 


e * . • * J "T? 

Retentis an tea adhibitis denominationibus, exit 

RT 

dp 


Vi~p z 

Quoniam DM (1) : CD (R) :: 


dp 


s/i -p 


: <ak habetur : 


— ~^== , qua: aequatio per T multiplicata dat T dz 


RT rip 


et quumWR — *Vd%, prodit — R = -=fE=. 

1 x RT V x —p 2, 

l. 1. Hujus theorematis-fubftdio inveniri poteft curvarum 
indoles, ftinter Ret T detur quaedam relatio. Sit R = K, quan- 


titatis T funftioni, habetur per hoc theorema ^ = 


dp 
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et facia integratione^~ + C= -Quoniam ~Jr~^ 
arcus eft circuli, cujus finus a/x —/% fi ponatur^f^-f C = 


n 


et N numerus, cujus logarithmus hyperbolicus i, eritv/i ~p i 


N 


n*J —I 


N 




-v. 


function! quantitatis T,unde per hanc aequa- 

tionern T in p vel fubftitutione T in g vel r, Src. exprimi po- 
*teft. Cognita relatione inter T et p vel T et g , r, &c. rela- 
tionern inter coordinatas vel inter curvam et abfcifl'am vel 
ordinatam per theoremata prascedentia inveniendi aditus patet. 

Hiac facile colligitur, quod quoties J '^ non fit per arcus 

circulares integrabilis curva femper fit trrnfcendens. 

Ex . i . Quaenam eft curva, ft relatio inter R et T per aequa- 

detur. Theorematis auxilio erit -ddULf = 
4 4 + T^ 


tionem R: 


d R \ 
rTv 


dp 


V 


I p 


4 + 

r et integratione f + C s - f ~~M=^ , ubi 
4 J 4+1 J ^i-p z 


arcus eft circuli, cuius finus - ~L=? et >* [d JlL. ai-mc 
4 +t j / 4 +t 2 * 

cujus finus /i l/, fi arcus conftantis C finus fit c, erit 


*+2C 


^ n/ x -/>% qua asquatione T in p invenire licet. 

Si C =a 0, habetur in hoc cafu fpeciali T at et per theo- 


rema i. dy Curva igitur qurefita eft catenaria. 

Ex. z, Quasritur curva, fi R s a JdjJ±E , Vi theorematis 

et integrando -J *+ C 


obtinetuf • 


oJT 
I + 4 t 


*0 


d R\ 


RT/ 




s/LLp 
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—Itaque quum arcuum — et J'~ p finus 

fmt —-- - et q refpe&ive, fi arcus conftantis C fin us fit c , 

V1+4Y 1 

• I (J ^ | ry ^ r Jp^‘ • . ^ . 

prodit — q, qua T in q habetur. SiC = o, erit 


V 


i—? 


2 ? 


et per theorema 2. prodit dx 


fdv 




unde 


conftat, quod in hoc cafu curva fit elaftica. 


THEOREMA V. 

Manentibus adhibitis denominationibus et dicta DF, S, erit 


ds__dT. 
ST ~ T z ' 


dp 


V i— 


Quoniam 1 : T :: CD (R) : DF (S), erit S-RT et R = 
^ejufque fluxiones FR = ^r=~. Quum veto 

prodit fubftitutione — — ~ = 
r <’r 'T* 


d P 


ST T /n/ 


Schol. Mediante hoc theoremate indagantur cume, data rela¬ 
tione inter S et T. Si enim fit S=L, quantitatis T function i, 
TdL — hdT dp 


habetur 


ET 1 


Vi-p 2 


/'T^L-La'T , n 
et integratione / .— 


• „ [' — dp - — . Ponatur / > T ^ L ~ La ' T + C = m et N bafis logarith- 
,7 Vi - p */ LT 2 


N mV— r _ N — 


moru.m hyperbolicorum, erit v/1 — p 1 -’ ft uae 

funftio eft quantitatis T, quare T in p vel fubftitutione in q, r t 
See. per hanc aequationem exprimi poteft. Relatione adepta inter 
T et^ vel g, &c. relatio inter coordinatas, vel inter curvam et 

abfeiflam vel ordinatatn habetur, ut antea expofitum eft. 

. Generaliter 
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'TdL—LdT 


General iter conftat, quod, quoties J' ■ 


2 non fit per 
arcus circulates integrabilis, curva fit tranfcendens. 


Ex. i . Si radius curvatute e volute quaeritur 


curva. Per theorema obtinetur ( - gT - r[Z 


mtegrat 


• 3 ^ t f — d s_d'T 
) + 1 
dp 


dp 


Vi -p- 


=-et 


atione jT —^ + C = — C—d ~ =. Quum vero arcuum 
J 9 + T J V i - tf- 


f~ 'S-L et - P- 4 L=. - finus fiat et \/1 —6% fi arcus con- 

J 9 + T 2 JVi-p* ^9 + T" 

ftantis C finus fit <r, erit --~jl r = y/j _ a 2 e t refoluta hac 

v 9 + T 2 

aequatione T in p habetur. Si fit c — o, erit T = 2 -^JLZf et per 

P r 

theorema i, y~Vax, curva igitur in hoc cafu eft parabola 
Apolloniana. 

Ex. 2. Quaenam eft curva, fi evolute curvaturae radius s = 


«T . 9 + 4 T 2 ft 


2 \/ 2 ‘J 


? Theoremate habetur 


6^T 


dp 




6om ff£k +c ~-.E 

2 T. 


dp 


1 • 


Arcuum /I~Z~et — 

^9 + 4 T 2 Jvi- 




finus funt et v/i -/% fi arcus conftantis C finus pona- 


tur c, prodit per quam T in p obtine¬ 

tur, quae, in calu c— o, dat T = —b et theoremate i. 


dy- 


cidx 

d 7 i~. 


aequatio ad curvam, quae conftruitur re&ificatione 


ellipfeos et hyperbola; aequilaterae conjunftim. 


2, 


THEOREMA 



ex Proprkt&tibus Fariationis Curvaiura. 
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THEOREMA VI. 


Dicatur CF, U et reliquis fnanentibus, erit 


— t r 

ut “ i + T 1 


Quum enim 1 : “d 1 -T* :: CD (R) : CF (U) t erit R: 


Vi+T* 

f- provenit fubftitutione ~ - -1ZL = —. 

Vi-p 1 r Uf I + 1 V i-f 

Schol. Auxilio hujus theorematis, curvae inveniuntur, quando 
inter T et U relatio detur. Nam fi fit U = M, fundtioni quart- 

titatis T, erit per hoc theorema 

7 * Tt/Tnn „ , nr*Z A/ „ . 2, 


ejufque fluxio d R = 


dU UTiT _ <fR 

■—===—======—•, et quum = 

Vi+r i + Tli’ ^ RT 


i+T^M-MTe/T 

mt . rpr 


.. _• r 1+T‘JM-mT.p f dp 

et integrationey MT . r+T* ~ +C ~J VTTf* • Ita 1 ue > 


• ‘ f* i -j-T 

pofita bafi logarithmica N ety - 




MT . i + T^ 


+ C = k t erit 


N^—r_ N —^-1 


^ ~.Iv 0 • 

-p 1 — - -7== -» quantitatisT fundtioni, quare inter 

T et p habetur relatio, per quam, methodo antea expofita, re- 
lationem inter coordinatas vel curvam et abfciffam five ordinatam 
invenire licet. 

„ r . .. , , rr+T 1 . JM-MTJT 

Coniequitur tunc, quod, quando J — — ■ - - - per 

quadrat uram circuli non obtinetur, curva Temper fit tranfcen- 
dens. 

Ex. Si curva quseritur ubi linea CF five U = - , theorematis 

4 * 4 * 

JT dq • ndT . r da 

ope ent -j^^etmtegrafone-/ '-+ 0 =/-^. 

Vol. LXXIIJ. Qjj q Quum 



m 


Methodus Invent end't Line as Curvas 


Qmim arcuum—et finus fint et q fi ar- 

# • v t/rrp+cT 

eus conftantis C finus fit c, obtinetur aequatio — = q 9 


v'.n17 


qua T* in ^ datur, et fi c = o, T = 

fpeciali per theorema 2. habetur dx— — —-11Z-, aequatio pro 


Vx-j-T 2 
, quare in hoc eafu 

•2. */y .dy 
' a —2y 


cycloids ordinaria cujus circuli generators diameter L. 


THEOREMA VII. 


erit 


Si variatio curvaturae evolutae dicatur V ceteris manentlbuSg 
dT __ dp 


: dz, habetur ds = 




V~ T . T V'l-/ 

Quoniam DM (1) : CD (R) 

—quae fi multiplicetur per T prodit */R ( — 


• • ± 


-P 

; RT^» 

' l Vi—p 


, et propter 1 : T :: CD (R) : DF erit evolutae radius 
curvaturae DF =s RT, cujus fluxio R^T + 7 VR per fluxlonen* 
evolutae divifa dat ejus curvaturae. variationem V ( as ^- 4 * 


_£E;p ~£-j-Tatque inde 


’ JT 


dp 

~ vT^f 


Tdp 2 V-T.T 

Sc kol. Hoc median ta theoremate in venire valemus curvas, fi. 
inter curvaturae variationes V et T relatio detur. Sit enim 

V=H, fun&ioni quantitatis T, erit vi theorematis =~-— ±ij 

A H — T * e T • 

et integrando /^ 4 J ' ~ + C = fi itaquej po« 


V 


l-p~ 


H-T 


natur 


d T 


_ r q- C =? / et N bafis lbgarithmlca, erit %/r *4 

H-T« T 

n 



ex Proprtelatihus Variatlonh Curvatura. 


4 73 


j./v'—i i 


— I 


qua asquatione T i up vel fubftitutione itx q, r, 

&c. exprimi poteft, unde via, asquationem ad curvam inveniendi* 
patet. 

Curva Temper eft tranfeendens, quoties ^- 1 -— per circuli 
re&ificationem non habetur. 

Exempl. Sit evolutae variatio curvaturae V = T + \/T* — 4, 

dT d T* \ 

quasritur curva. Theoremate hoc habetur — 7===. ( = =====— ) 
n tv / t z -4 v h-t.t/ 

et integrationey^~^+ C =y~Lp arcus, quorum 
finus funt ———- c, et q t ft arcus conftantis C finus pona- 
tur c, et exinde confequitur J .—T 


[s=f, qua ft f = o proditT: 


q V i — <£ 


r et per theorema 2* 


dysjd 


2 '/ 


in quo cafu curva eft tra&oria. 



Qqq^f 


